Koéleczko z zadankami 9.I1.2010 — Rozwiazania
1. Por. zadanie 6 V OMG I stopien (rozwiazanie znajduje sie w Delta, 2 (429) 2010, str. 18).

2. Jesli n = ab, przy czym ab sa wzglednie pierwsze, to z jednoznacznosci rozkladu liczb catkowitych
na liczby pierwsze wynika, ze a = pri, b= Hp;-l’"*ﬁi, przy czym (3; € {0,1,...,a;}. Zatem uporzadko-
wanych par czynnikéw a, b jest TI(«; + 1). Jesli ktéres «; jest nieparzyste, to zawsze bedzie a # b, wiec
nieuporzadkowanych par w tym przypadku jest %H(ai +1). W przeciwnym przypadku, a = b wtedy i
tylko wtedy, gdy B; = %ai, dla kazdego ¢. Taka sytuacja ma miejsce tylko raz, zatem w tym przypadku
nieuporzadkowanych par czynnikéw a, b bedzie dokladnie % (M(a; +1) —1)+ 1

3. Por. zadanie 1 V OMG II stopien.
4. Por. zadanie 2 V OMG II stopien.

5. n odcinkéw, tak aby ich konce byty réznokolorowe, mozemy narysowac tylko
na skonczenie wiele sposobéw (dokladnie na n!). Wybierzmy sposrdd nich taki,
aby suma dlugosci narysowanych odcinkéw byta najmniejsza. Wtedy te odcinki
sa parami rozlaczne, bo w przeciwnym przypadku (por. rys.) pare odcinkéw
przecinajacych sie x, y mozna zastapié¢ para odcinkéw nieprzecinajacych sie a, b
nie zwigkszajac jednoczesnie sumy dlugosci wszystkich odcinkéw (z nieréwnosci
trojkata tatwo |af + [b] < (Jz1| + |ya]) + (lz2] + [y2]) = || + |y[)




