Koteczko z zadankami 9.11.2010

1. Czworoscian foremny o krawedzi 1 przecieto plaszczyzna tak, ze w przekroju otrzymano czworokat. Jaki jest najmniejszy
mozliwy obwdd tego czworokata?

2. Iloma sposobami mozna rozbié¢ liczbe n = 10(1)‘1 C -pz’“ na iloczyn dwu czynnikéw wzglednie pierwszych jesli nie dbaé¢ o
kolejnosé czynnikéw (p1, ..., pr oznaczaja oczywiscie parami rézne liczby pierwsze, za$ a1, ..., ap to liczby catkowite dodatnie)?

3. Danych jest 21 liczb rzeczywistych. Wiadomo, ze suma kazdych jedenastu sposréd tych liczb jest wigksza od sumy pozostatych
dziesigciu. Wykaz, ze wszystkie te liczby sa dodatnie.

4. Dany jest trapez ABCD o podstawach AB i CD, w ktérym ZBAD = ZABC = 60° oraz CD < BC. Na boku BC tego trapezu
wybrano taki punkt E, ze EB = CD. Wykaz, ze BD = AE.

5. Na ptlaszczyznie danych jest 2n réznych punktéw: n z nich jest bialych oraz n czarnych, gdzie n jest liczba catkowita dodatnia.

Udowodnié, ze mozna tak narysowaé¢ n odcinkéw, o koncach w danych 2n punktach, aby konce byly réznokolorowe oraz narysowane
odcinki nie przecianaly sie.
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