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Twierdzenie 1 (wazny wzorek). Dla liczb rzeczywistych a,b i liczby calkowitej dodatniej n zachodzi
a’ —b" =(a—b)(a" L+ a2+ Fab" 2 4070,
Whniosek 1. Dla liczb rzeczywistych a,b i liczby nieparzystej n zachodzi
A’ +b" =(a+b)(@" ! —a" 2+ a3 — a4 — a2 Y.
‘Whniosek 2. Dla liczb calkowitych a,b i liczby calkowitej dodatniej n zachodzi podzielno$é
(a —b)[(a™ —b™).

Twierdzenie 2. Dany jest czworokqt wypukly ABCD. Sq réwnowazne

(1) na czworokgcie ABCD mozna opisaé okrag

) suma pewnej/kazdej pary przeciwleglych katdw jest katem pélpelnym

(3) pewien/kazdy z kqtéw wewnetrznych przystaje do kqta zewnetrznego przy przeciwleglym wierzcholku
) LABD = LZACD

Kilka zadan
1 (LVIOMIIst). Znalezé wszystkie liczby catkowite dodatnie n dla ktérych obie liczby n™ + 1, (2n)?™ + 1 sa pierwsze.

2. Dany jest tréjkat ABC, w ktérym ZA = 30°,ZC = 50°. Punkt D lezy na boku AB, przy czym BD = BC. Wykazaé, ze
CD = AB.

3. Dany jest trojkat ABC, w ktérym LACB = 60° oraz AC' < BC. Punkt D lezy na boku BC, przy czym BD = AC. Punkt E
jest punktem symetrycznym do punktu A wzgledem punktu C. Udowodnié, ze AB = DE.

4. Dana jest szachownica 8 X 8, ktérej pola pokolorowane sg w tradycyjny sposéb. W jednym ruchu zmieniamy kolory pdl w
wybranym wierszu lub kolumnie: czarne pola przekolorowujemy na biale, a biale na czarne. Rozstrzygnaé, czy po pewnej liczbie
ruchéw mozemy otrzymac szachownice, w ktérej dokladnie jedno pole jest czarne.

5. Dla a,b > 0 udowodnié, ze a® + b > ab.



