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11.IX.2009r.
Twierdzenie 1 (dobre tozsamosci).
(1) (a+b+¢)? = a®>+b%+c%+2ab+2bc+2ca
(2) (a4+b+e)® = a®+b%+c+3abla+b) 4 3be(b+ ¢) + 3calc + a) + 6abe
(3) = G+ +S+3@+b)(b+c)(c+a).

Twierdzenie 2 (latwa ale pozyteczna nieréwnosé). Dla liczb rzeczywistych x,y > 2 zachodzi
zy 2z +y,
przy czym réwno$é zachodzi wtedy i tylko wtedy, gdy x =y = 2.

Kilka zadan
1. Znalezé wszystkie liczby catkowite dodatnie a, b dla ktérych abla + b.

2 (LVIIOMIst). Dana jest liczba pierwsza p > 3 oraz takie liczby calkowite dodatnie a,b,c, ze a + b+ ¢ = p + 1 oraz liczba
a® 4+ b% + ¢ — 1 jest podzielna przez p. Udowodnié, ze co najmniej jedna z liczb a, b, ¢ jest réwna 1.

3 (LIXOMIst). Znalezé wszystkie takie tréjki liczb pierwszych (p,q,7), ze liczby p® + ¢ + 3 — 2pgqr, pq + qr + rp sa podzielne
przez p+q-+r.

4 (LIVOMIst). Znalezé wszystkie liczby calkowite dodatnie z,y spetniajace réwnanie (z 4 y)? — 2(zy)? = 1.



